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STRESZCZENIE

W niniejszej pracy rozwazamy pewne réwnania diofantyczne typu Fermata, dla kto-
rych stosujac techniki oparte na krzywych eliptycznych, formach modularnych i repre-
zentacjach Galois wnioskujemy nieistnienie nietrywialnych rozwigzan pierwotnych.

W rozdziale 2 dowodzimy, ze rownanie 2™ +y" = C23, gdzie 3 { ordz(C'), ma skoricze-
nie wiele nietrywialnych rozwiazan pierwotnych (z,y, z) dla n > 2. Podajemy rowniez
warunki na wspolczynniki rownania 2" + ¢®y" = Cz3 (n liczba pierwsza), przy ktorych
nie ma ono nietrywialnych rozwigzan pierwotnych.

W rozdziale 3 pokazujemy, ze réwnanie (z + Ay)(z + By)(z + Cy) = ¢“2P, gdzie
q # 2" + 1, p sa liczbami pierwszymi i A, B, C kolejnymi liczbami catkowitymi, nie ma
nietrywialnego rozwigzania pierwotnego dla o = 0i p > 5, a takze dla o > 01 p > ¢*%.

Kolejne trzy rozdzialy po$wiecone sa rownaniu postaci (z+y)(z*+ Bry +y?) = DzP,
gdzie p > 7 jest liczba pierwsza, B € {0,1,3,4,5,6} i D # 0 jest liczba catkowita. W roz-
dziale 4 formutujemy kryteria, podajace warunek dostateczny na to, aby dla ustalonego
wykladnika p rownanie to nie miato nietrywialnego rozwigzania pierwotnego. Kryteria
te stosujemy dla p < 10° i wybranych wartosci D. Szczegdly obliczen znajduja sie w
dodatku A.

W rozdziale 5 klasyfikujemy liczby pierwsze ¢ > 5, dla ktorych istnieje krzywa elip-
tyczna nad Q o przewodniku 16q, 48¢q, 64q, 128¢, 192¢ lub 384¢ z punktem wymiernym
rzedu 2. Rezultaty te stosujemy w rozdziale 6, aby pokaza¢, ze dla ,prawie wszystkich”
liczb pierwszych ¢ i D = ¢* (p 1 ) powyzsze rownanie ma skornczenie wiele nietrywial-
nych rozwigzan pierwotnych.



