
Streszczenie

Gªównym wynikiem pracy doktorskiej jest nast¦puj¡ce twierdzenie:

Twierdzenie 1. Niech ϕ̂ = φe11 × ...× φ
et
t b¦dzie t-moduªem, gdzie φi, 1 ≤ i ≤ t s¡ parami nieizogenicznymi

moduªami Drinfelda zde�niowanymi nad OK i zaªó»my, »e End(φi) = A. Niech Ni ⊂ φi(OK) b¦dzie sko«-

czenie generowanym A-moduªem grupy Mordella-Weila, Λ ⊂ N = Ne1
1 × ...×N

et
t A-podmoduªem. Zaªó»my,

»e di = rank(φi) ≥ ei dla ka»dego 1 ≤ i ≤ t. Niech P ∈ N i zaªó»my, »e dla prawie wszystkich P ∈ Spec(A)

mamy redP(P ) ∈ redP(Λ). Wtedy P ∈ Λ +Ntor.

Motywacj¦ dla rozpatrywania takiego problemu stanowiªo analogiczne twierdzenie Banaszaka i Krasonia

z pracy �On arithmetic in Mordell-Weil groups� z 2011 roku, której autorzy sformuªowali homologiczny

warunek dostateczny na zachodzenie liniowej zale»no±ci w grupach Mordella-Weila rozmaito±ci abelowych

nad ciaªami liczbowymi.

Strategia dowodu jest podobna jak w wy»ej wymienionej pracy:

1. Udowodnienie twierdzenia o redukcji przy u»yciu teorii Kummera i odpowiedniego twierdzenia o g¦-

sto±ci;

2. Przeprowadzenie rozumowania arytmetycznego w grupie Mordella-Weila korzystaj¡c z pewnych faktów

z teorii póªprostych moduªów i algebr.

Wyst�epuj�a jednak znaczne techniczne ró»nice wynikaj�ace ze specy�ki rozpatrywanej przez nas kategorii t-

moduªów. Dowód twierdzenia o redukcji byª mo»liwy dzi¦ki niedawno sformuªowanej przez Pinka teorii

Kummera w uj¦ciu Ribeta-Bashmakova dla moduªów Drinfelda. Ma ono nast¦puj¡c¡ posta¢:

Twierdzenie 2. Niech L/K b¦dzie sko«czonym rozszerzeniem ciaª. Niech xi,j ∈ φi(OL) dla 1 ≤ j ≤ si

b¦d¡ liniowo niezale»nymi nad A elementami dla ka»dego 1 ≤ i ≤ t. Istnieje niesko«czony zbiór ideaªów

pierwszych W pier±cienia OL taki »e redW(xi,j) = 0 w φWi (OL/W) dla ka»dego 1 ≤ j ≤ si i 1 ≤ i ≤ t.

W dalszej cz¦±ci rozprawy przedstawiony jest kontrprzykªad do dziaªania Twierdzenia 1, je±li dla pewnego

i, 1 ≤ i ≤ t nie jest speªniony warunek rank(φi) ≥ ei. Kontrprzykªad ten jest inspirowany prac¡ Jossena

i Perucci, �A counterexample to the local-global principle of linear dependence for abelian varieties� z 2010

roku, ale metoda jego dowodu uogólnia metod¦ Jossena i Perucci.

W ostatniej cz¦±ci przedstawione s¡ pewne wyniki dotycz¡ce �dynamicznej zasady lokalno-globalnej�

sformuªowanej przez S. Bara«czuka. S. Bara«czuk podaª aksjomaty dla obowi�azywania dynamicznej za-

sady lokalno-globalnej przez pewne systemy algebraiczne. W pracy sprawdzone zostaªy te aksjomaty dla

rozpatrywanych t-moduªów Andersona.

Rozdziaª pierwszy zaczyna si¦ od przegl¡du problemów natury lokalno-globalnej, a w drugiej jego cz¦±ci

zamieszczono wyniki rozprawy. W rozdziale drugim znajduj¡ si¦ potrzebne fakty z teorii algebr i moduªów

póªprostych wraz z niektórymi dowodami. Trzeci rozdziaª to krótka prezentacja podstawowych faktów z teorii

moduªów Drinfelda i t-moduªów. W czwartym rozdziale dowodzimy twierdzenia o redukcji. Rozdziaª pi¡ty

zawiera dowód Twierdzenia 1 oraz kontrprzykªad. Szósty i ostatni rozdziaª po±wi¦cony jest dynamicznej

zasadzie lokalno-globalnej.


