Streszczenie

Gléwnym wynikiem pracy doktorskiej jest nastepujace twierdzenie:

Twierdzenie 1. Niech ¢ = ¢J' X ... x @7 bedzie t-modutem, gdzie ¢;,1 < i <t sq parami nieizogenicznyms
modutami Drinfelda zdefiniowanymi nad Ok i zatdzmy, ze End(¢;) = A. Niech N; C ¢;(Ox) bedzie skoti-
czenie generowanym A-modutem grupy Mordella-Weila, A C N = N{* x ... x Nf* A-podmodutem. Zatézmy,
ze d; = rank(¢;) > e; dla kazdego 1 < i <t. Niech P € N i zatdzmy, ze dla prawie wszystkich P € Spec(A)
mamy redp(P) € redp(A). Wiedy P € A+ Ny,

Motywacje dla rozpatrywania takiego problemu stanowito analogiczne twierdzenie Banaszaka i Krasonia
z pracy ,,On arithmetic in Mordell-Weil groups” z 2011 roku, ktérej autorzy sformutowali homologiczny
warunek dostateczny na zachodzenie liniowej zaleznosci w grupach Mordella-Weila rozmaitosci abelowych
nad ciatami liczbowymi.

Strategia dowodu jest podobna jak w wyzej wymienionej pracy:

1. Udowodnienie twierdzenia o redukcji przy uzyciu teorii Kummera i odpowiedniego twierdzenia o ge-

stosci;

2. Przeprowadzenie rozumowania arytmetycznego w grupie Mordella-Weila korzystajac z pewnych faktow

z teorii polprostych modultéw i algebr.

Wystepuja jednak znaczne techniczne réznice wynikajace ze specyfiki rozpatrywanej przez nas kategorii ¢-
modutéw. Dowdd twierdzenia o redukeji byl mozliwy dzieki niedawno sformutowanej przez Pinka teorii

Kummera w ujeciu Ribeta-Bashmakova dla moduléw Drinfelda. Ma ono nastepujaca postac:

Twierdzenie 2. Niech L/K bedzie skoriczonym rozszerzeniem cial. Niech x;; € ¢;(Or) dla 1 < j < s;
bedq liniowo niezaleznymi nad A elementami dla kazidego 1 < i < t. Istnieje nieskoniczony zbior ideatow
pierwszych W pierscienia Or, taki ze redy(x; ;) =0 w oV (O /W) dla kazdego 1 < j <s; i1<i<t.

W dalszej czesci rozprawy przedstawiony jest kontrprzyktad do dziatania Twierdzenia 1, jesli dla pewnego
i, 1 < i < ¢ nie jest spelniony warunek rank(¢;) > e;. Kontrprzyktad ten jest inspirowany praca Jossena
i Perucci, ,, A counterexample to the local-global principle of linear dependence for abelian varieties” z 2010
roku, ale metoda jego dowodu uogélnia metode Jossena i Perucci.

W ostatniej czeSci przedstawione sa pewne wyniki dotyczace ,dynamicznej zasady lokalno-globalne;j”
sformutowanej przez S. Baranczuka. S. Baranczuk podal aksjomaty dla obowiazywania dynamicznej za-
sady lokalno-globalnej przez pewne systemy algebraiczne. W pracy sprawdzone zostaly te aksjomaty dla
rozpatrywanych t-modutéw Andersona.

Rozdzial pierwszy zaczyna sie od przegladu probleméw natury lokalno-globalnej, a w drugiej jego czesci
zamieszczono wyniki rozprawy. W rozdziale drugim znajduja sie potrzebne fakty z teorii algebr i modutow
polprostych wraz z niektorymi dowodami. Trzeci rozdzial to krotka prezentacja podstawowych faktow z teorii
modutéw Drinfelda i t-modutéw. W czwartym rozdziale dowodzimy twierdzenia o redukcji. Rozdzial pigty
zawiera dowdéd Twierdzenia 1 oraz kontrprzyktad. Szésty i ostatni rozdzial po$wiecony jest dynamicznej

zasadzie lokalno-globalne;j.



