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Mgr Wojciech Bondarewicz jest asystentem na wydziale Matematyki i Fi-
zyki Uniwersytetu Szczecinskiego. Pod kierunkiem prof. dr hab. Piotra Kra-
sonia napisal rozprawe doktorska pt. Przeszkody do dzialania zasady lokalno-
globalnej w grupach Mordella-Weila. W swojej rozprawie zajmuje sie zasa-
dg lokalno-globalng dla moduléw Drinfelda. Gléwnym rezultatem rozpra-
wy jest Tw. 5.1 ktdére podaje warunki na istnienie zasady lokalno-globalnej
dla grup Mordella-Weila moduléw Drinfelda. To twierdzenie jest analogiem
odpowiedniego twierdzenia dla rozmaitosci abelowych ktére udowodniliémy
wspdlnie z Piotrem Krasoniem w pracy On arithmetic in Mordell- Weil gro-
ups, Acta Arithmetica 150, no 4, (2011), 315-337. Trzeba jednak pamietad,
ze sy fundamentalne rdznice pomigdzy rozmaitosciami abelowymi a modu-
lami Drinfelda. Dla przykladu grupa Mordella-Weila rozmaitosci abelowej
jest skonczenie generowana a to nie zachodzi dla moduléw Drinfelda. Bardzo
istotnym wynikiem ktory prowadzi do dowodu Twierdzenia 5.1 sa twierdze-
nia o redukcji dla moduléw Drinfelda (Twierdzenia 4.2 i 4.3) udowodnio-
ne w rozdziale 4. Aby sformulowa¢ i udowodnié¢ Twierdzenia 4.2, 4.3 i 5.1
oraz przedstawi¢ te wyniki w zwartej i zrozumialej dla czytelnika formie,
Wojciech Bondarewicz musial szeroko oméwi¢ wyniki dotyczace moduléw
Drinfelda i innych rozdzialéw arytmetycznej geometrii algebraicznej, ktore
leza u podstaw metody rozwigzania problemu lokalno-globalnej zasady w
tym kontekscie.

Praca doktorska sklada sie 7 szeSciu rozdzialéw. Ponizej omdwie krdtko
zawartos$¢ possczegolnych rozdzialow.

Rozdzial 1 to obszerny opis wczesnicjszych rezultatéow, otrzymanych
przez wielu autoréw, dotyczacych zasady lokalno-globalnej dla rozmaito-
$ci abelowych, semi-abelowych, afinicznych grup algebraicznych, K-teorii
étalnej itd. W. Bondarewicz cytuje réwniez jeden wynik dotyczacy pewnej
szczegolnej zasady lokalno-globalnej dla moduléw Drinfelda. W koncu tego
rozdzialu sformulowane zostaly gléwne twierdzenia rozprawy doktorskiej.

W rozdziale 2 W. Bondarewicz przypomina podstawowe rezultaty o mo-
dutach nad algebrami polprostymi na podstawie wspomnianej powyzej pra-



¢y On arithmetic in Mordell- Weil groups, Acta Arithmetica 150, ktére beda
wykorzystane w jednym z kluczowych argumentéw w dowodzie Tw. 5.1, pod-
noszac obliczenia nad cialem F' = Fy(t) do obliczen nad algebra podlprosty
D:= Hi':l Mei(F)'

Rozdzial 3, to zwiezle wprowadzenie do moduléw Drinfelda i przedsta-
wienie najwazniejszych rezultatéw ktére beda wykorzystane w dowodach
Twierdzen 4.2, 4.3 1 5.1. W. Bondarewicz opisuje tez przeksztalcenia reduk-
¢ji na modulach Drinfelda. Dzieki tym przeksztalceniom mozna stormulo-
wac zasade lokalno-globalna. W koicu rozdzialu oméwione zostaly rowniez
t-moduly i t-motywy.

Rozdzialy 4 i § zawieraja gléwne wyniki rozprawy i ich dowody. I tak
w rozdziale 4, na bazie teorii Kummera dla moduléw Drinfelda, W. Bon-
darewicz dowodzi wspomniane powyzej twierdzenia o redukcji (Tw. 4.2 i
4.3) ktére sa jednym z gléwnych narzedzi w dowodzie gldwnego twierdzenia
pracy (Tw. 5.1). Twierdzenie o redukcji (Tw. 4.2) jest dowodzone w kilku
krokach na bazie wielu znanych rezultatow. Tw. 4.3 jest réwnowazne Tw.
4.2. Glowne twicrdzenie rozprawy Tw. 5.1 posiada dos$¢ diugi. skompliko-
wany dowdd wymagajacy wiclu technicznych umicjetnosci w postugiwanin
sie rozleglym aparatem arytmetycznej geometrii algebraicznej w terminach
moduléw Drinfelda. Tutaj wykorzystuje sie wszystkie omdwione wczednie]
rezultaty i twierdzenia zawarte w rozprawie. W koncu rozdziatu 5, W. Bon-
darewicz podaje rowniez kontrprzyklad dla zasady lokalno-globalnej w przy-
padku gdy gléwne numeryczne zalozenie w Tw. 5.1 nie jest spelnione.

Rozdzial 6 dotyczy dynamicznych zasad lokalno-globalnych dla modu-
16w Drinfelda. Wojciech Bondarewicz formulnje twicrdzenia analogiczne do
twierdzen udowodnionych przez Stefana Baranczuka dla abelowych rozma-
itoséci. Nie przeprowadza peinych dowodéw poniewaz sa analogiczne do do-
wodéw w pracach Stefana Baraiiczuka, natomiast zaznacza jakich mody-
fikacji trzeba dokonac, aby udowodnié¢ twierdzenia, ktére sformulowal dla
moduléw Drinfelda.

Wyniki zawartc w rozprawic doktorskiej sa bardzo wartosdciowe. Ich do-
wody sa technicznic zaawansowane i wymagaja od autora duzych umiejet-
noéci w arytmetycznej geometrii algebraicznej, ktore zdobyt we wspdipracy
z promotorem prof. dr hab. Piotrem Krasoniem. Wojciech Bondarewicz po-
kazal, ze potrafi bardzo dobrze postugiwaé sie wynikami teorii moduléw
Drinfelda, aby rozwigza¢ postawione zadania. Praca zawiera pewna liczbe
misprintéw, ale ogdlnie rzecz biorac jest to ladnie napisana praca doktor-
ska. Te misprinty nie majg wplywu na wyniki rozprawy doktorskiej. Liste
misprintéw zamieszczam ponizej recenzji. Podsumowujgc, praca doktorska
Wojciecha Bondarewicza spelnia wszystkie wymagania stawiane do uzyska-
nia stopnia doktora nauk matematycznych.
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Lista misprintow

1. Str. 35, linia 7+ O zamiast O.

Str. 36, linia 7+ "definiujemy” zamiast ” mamy”
Str. 36, linia 11- L[¢, 7] zamiast LT, 7]

. Str. 39. linia 2- K zamiast F

- Str. 40. linia 2+ @(I]* zamiast ¢|1]

o v s w1

. Str. 41, linia 1- Na prawe] stronie formuly brakuje ewaluacji na o

7. Str. 44 linia 6- Brakuje symbolu ciala bazowego nad ktorym jest
rozpatrywana grupa Galois



